
14. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Kalabaka, Grqka – 30. april 1997.

Taqka O u unutraxǌosti konveksnog qetvorougla ABCD je takva da je1.

OA2 +OB2 +OC2 +OD2 = 2 · P (ABCD),

gde P (ABCD) oznaqava povrxinu qetvorougla ABCD. Dokazati da je
ABCD kvadrat sa centrom O. (Jugoslavija)

Neka je A = {A1, A2, . . . , Ak} kolekcija podskupova skupa S koji ima n2.
(n > 2) elemenata. Ako za svaka dva elementa x, y ∈ S postoji podskup
Ai ∈ A takav da Ai sadr�i taqno jedan od elemenata x, y, dokazati da je
n 6 2k. (Jugoslavija)

Date su kru�nice Γ, C1 i C2 u ravni. Kru�nice C1 i C2 iznutra dodiruju3.
kru�nicu Γ u taqkama B i C, redom, a same se spoǉa dodiruju u taqki
D. Neka je A jedna od taqaka u kojoj zajedniqka unutraxǌa tangenta
kru�nica C1 i C2 seqe Γ i neka su K i L druge taqke preseka pravih AB
i AC sa kru�nicama C1 i C2 redom. Ako su M i N druge taqke preseka
prave BC sa kru�nicama C1 i C2 redom, dokazati da se prave AD, KM
i LN seku u jednoj taqki. (Grqka)

Odrediti sve funkcije f : R → R takve da za sve x, y ∈ R va�i4.

f (xf(x) + f(y)) = (f(x))2 + y. (Bugarska)

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


