
42. ME�UNARODNA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
Sjediǌene Ameriqke Dr�ave – Vaxington, 1.–14. jul 2001.

Prvi dan
8. jul 2001.

1. Neka je ABC oxtrougli trougao i O centar ǌegove opisane kru�nice. Neka
je P podno�je visine iz A na stranicu BC. Ako je ^BCA > ^ABC +30◦, dokazati
da je ^CAB + ^COP < 90◦. (Ju�na Koreja)

2. Dokazati da je

a√
a2 + 8bc

+
b√

b2 + 8ca
+

c√
c2 + 8ab

> 1

za sve pozitivne brojeve a, b, c. (Ju�na Koreja)

3. Na matematiqkom takmiqeǌu uqestvovali su 21 deqak i 21 devojqica. Svako
od ǌih rexio je najvixe 6 zadataka. Za svakog deqaka i svaku devojqicu postoji
bar jedan zadatak koji je svako od ǌih rexio. Dokazati da postoji zadatak koji
su rexili bar tri deqaka i bar tri devojqice. (Nemaqka)

Drugi dan
9. jul 2001.

4. Neka je n neparan prirodan broj ve�i od 1 i neka su k1, k2, . . . , kn celi brojevi.
Za svaku permutaciju a = (a1, a2, . . . , an) skupa {1, 2, . . . , n} neka je

S(a) =
n∑

i=1

kiai.

Dokazati da postoje razliqite permutacije b i c takve da je n! delilac broja
S(b)− S(c). (Kanada)

5. U trouglu ABC va�i ^CAB = 60◦. Simetrala ugla ^BAC seqe stranicu
BC u taqki P , a simetrala ugla ^ABC seqe stranicu CA u taqki Q. Ako je
AB + BP = AQ + QB, na�i uglove trougla ABC? (Izrael)

6. Neka su a, b, c, d prirodni brojevi, takvi da je a > b > c > d i

ac + bd = (b + d + a− c)(b + d− a + c).

Dokazati da ab + cd nije prost broj. (Bugarska)


