
19. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Antalija, Turska – 27. april 2002.

Neki parovi skupa od n taqaka A1, A2, . . . , An (n > 4) su me�usobno1.
povezani du�ima, tako da je svaka taqka povezana sa bar jox tri uoqene
taqke.

Dokazati da postoje razliqite taqkeX1, X2, . . . , X2k ∈ {A1, A2, . . . , An}
za neko k > 2, tako da su taqke Xi i Xi+1 povezane za svako i (1 6 i 6 2k),
gde je X2k+1 ≡ X1. (Jugoslavija)

Niz (an)n>1 je definisan sa2.

a1 = 20, a2 = 30, an+2 = 3an+1 − an za n > 1.

Odrediti sve prirodne n za koje je 1+5anan+1 potpun kvadrat. (Bugarska)

Kru�nice C1 i C2 razliqitih polupreqnika se seku u taqkama A i B.3.
Neka su zajedniqke tangente ovih kru�nica MN i ST (M,S ∈ C1, N, T ∈
C2). Dokazati da ortocentri trouglova AMN , AST , BMN i BST qine
temena pravougaonika. (Rumunija)

Odrediti sve funkcije f : N → N, takve da za svako n ∈ N va�i4.

2n+ 1 6 f(f(n)) + f(n) 6 2n+ 2002. (Rumunija)

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


