
42. SAVEZNO TAKMIQEǋE IZ
MATEMATIKE

UQENIKA SREDǋIH XKOLA

Beqi�i, 20.04.2002.

PRVI RAZRED

1. Odrediti sve realne brojeve x za koje va�i

2002[x]
[−x] + x

>
[2x]

x− [1 + x]
.

2. Neka je O unutraxǌa taqka trougla ABC i neka prave AO, BO i
CO seku stranice BC, CA i AB redom u taqkama A1, B1 i C1. Ako
je AA1 najve�a od du�i AA1, BB1 i CC1, dokazati da je

OA1 + OB1 + OC1 6 AA1 .

3. Odraditi sve parove prirodnih brojeva (n, k) za koje va�i(
n

k

)
= 2002 .

4. Da li se pravougaonik 2001 × 2003 mo�e ise�i na figure oblika

koje se sastoje od tri jediniqna kvadrata?



42. SAVEZNO TAKMIQEǋE IZ
MATEMATIKE

UQENIKA SREDǋIH XKOLA

Beqi�i, 20.04.2002.

DRUGI RAZRED

1. Neka su x, y i z realni brojevi za koje va�i

x2 6 y + z, y2 6 z + x, z2 6 x + y.

Odrediti najmaǌu i najve�u mogu�u vrednost za z.

2. Neka su A0, A1, . . . , A2k, tim redom, taqke kru�nice, koje je dele
na 2k + 1 jednakih lukova. Taqka A0 spojena je tetivama sa svim
ostalim taqkama. Tih 2k tetiva dele krug na 2k + 1 delova. Ti
delovi obojeni su naizmeniqno crvenom i plavom bojom, tako da
je broj crvenih delova za jedan ve�i od broja plavih delova.

Dokazati da je plava povrxina ve�a od crvene.

3. Neka su m i n prirodni brojevi. Dokazati da je broj 2n−1 deǉiv
sa (2m − 1)2 ako i samo ako je broj n deǉiv sa m(2m − 1).

4. Svaki od petnaest fudbalskih trenera rangirao je 50 izabranih
fudbalera na mesta od 1 do 50. Za svakog fudbalera razlika
izme�u najvixeg i najni�eg mesta na koje je bio rangiran nije
ve�a od 5. Tako�e, za svakog fudbalera odre�en je zbir rednih
brojeva mesta na koja je bio rangiran. Tako su dobijeni zbirovi
S1 6 S2 6 · · · 6 S50.

Odrediti najve�u mogu�u vrednost zbira S1.



42. SAVEZNO TAKMIQEǋE IZ
MATEMATIKE

UQENIKA SREDǋIH XKOLA

Beqi�i, 20.04.2002.

TRE�I I QETVRTI RAZRED

1. Neka su a, b i c pozitivni, a m i n prirodni brojevi. Dokazati
da va�i

an+k

bn
+

bn+k

cn
+

cn+k

an
> ak + bk + ck.

2. Neka je niz (fn)n>1 definisan sa f1 = f2 = 1 i fn+2 = fn+1 + fn za
n > 1. Dokazati da je povrxina trougla qije su stranice du�ine√

f2n+1,
√

f2n+2 i
√

f2n+3 jednaka
1
2

.

3. Neka je ABCD romb kod koga je ^BAD = 60◦. Taqke S i R, redom,
le�e unutar trouglova ABD i DBC, tako da je ^SBR = ^RDS =
60◦. Dokazati da va�i SR2 > AS · CR.

4. Da li postoji prirodan broj k, takav da se cifre 3,4,5 i 6 ne
pojavǉuju dekadnom zapisu broja 2002! · k?


