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Prvi razred

U konveksnom qetvorouglu ABCD je ^BAC = ^DAC = 55◦, ^DCA =1.
20◦, ^BCA = 15◦. Odrediti veliqinu ugla ^DBA.

Neka su x, y, z pozitivni realni brojevi takvi da je x + y + z = 1.2.
Dokazati da je

yz + zx + xy > 4
(
y2z2 + z2x2 + x2y2

)
+ 5xyz .

Kada va�i jednakost?

Odrediti najve�i prirodan broj qije su sve cifre razliqite i koji je3.
deǉiv svakom svojom cifrom, tj. odgovaraju�im jednocifrenim bro-
jem.

Tatjana je zamislila polinom P (x), qiji su koeficijenti iz skupa N0.4.
Danica �eli da odredi taj polinom. Ona u jednom potezu izgovara
ceo broj k, a Tatjana joj saopxtava vrednost P (k). Na�i najmaǌi broj
poteza potrebnih Danici da otkrije polinom koji je Tatjana zamisli-
la.
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Drugi razred

Neka su a, b, c, A,B,C realni brojevi, takvi da je a 6= 0, A 6= 0 i za1.
svako realno x va�i∣∣ax2 + bx + c

∣∣ 6
∣∣Ax2 + Bx + C

∣∣ .

Dokazati da va�i ∣∣b2 − 4ac
∣∣ 6

∣∣B2 − 4AC
∣∣ .

Za proizvoǉnu taqku M unutar kvadrata ABCD, neka su T1, T2 i T32.
te�ixta trouglova ABM , BCM i DAM , redom. Neka je OM ce-
ntar opisane kru�nice trougla T1T2T3. Odrediti geometrijsko mesto
taqaka OM , kada se taqka M kre�e po unutraxǌosti kvadrata ABCD.

Za svaki prirodan broj a neka je S(a) = {an + a + 1 | n ∈ N \ { 1 } }. Da3.
li postoji beskonaqan skup A ⊂ N, takav da za svaka dva razliqita
elementa x, y ∈ A va�i:

x i y su uzajamno prosti i S(x) ∩ S(y) = ∅ ?

Na stolu je u niz pore�ano n novqi�a. U jednom koraku dozvoǉeno4.
je odabrati jedan novqi� okrenut pismom nagore (ali ne jedan od
krajǌih), ukloniti ga i okrenuti prvi novqi� levo i prvi novqi�
desno od ǌega. Na poqetku su svi novqi�i okrenuti pismom nagore.
Dokazati da je mogu�e posle nekoliko koraka posti�i da ostanu samo
dva novqi�a ako i samo ako n− 1 nije deǉivo sa 3.
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Tre�i i qetvrti razred

Neka su x, y, z pozitivni realni brojevi qiji je zbir jednak 1.1.
Dokazati da je

x

y2 + z
+

y

z2 + x
+

z

x2 + y
>

9
4

.

Kada va�i jednakost?

Neka su p i q prosti brojevi i neka je p < q. Odrediti sve parove2.
(x, y) prirodnih brojeva za koje va�i

1
x

+
1
y

=
1
p
− 1

q
.

Dokazati da za proizvoǉan tetraedar postoje dve ravni takve da odnos3.
povrxina projekcija tetraedra na te dve ravni nije maǌi od

√
2.

U kvadratnu tablicu 7 × 7 Milox je upisao sve prirodne brojeve4.
od 1 do 49. �or�e treba da odgonetne raspored brojeva u tablici.
On mo�e da izabere kvadrat koji pokriva neka poǉa tablice i da
Miloxu postavi pitaǌe koji se brojevi nalaze u unutraxǌosti tog
kvadrata. Koliko najmaǌe pitaǌa �or�e treba da postavi da bi na
osnovu Miloxevih odgovora saznao raspored svih brojeva u tablici?


