
Romanian Master in Mathematics
First Edition, 2008

Zadatak 1. Neka je ABC jednakostraniqni trougao. Neka je P promenǉiva
taqka u unutraxǌosti trougla, qija su rastojaǌa od stranica trougla a2, b2

i c2, gde su a, b i c pozitivni realni brojevi. Odrediti geometrijsko mesto
taqaka P , takvih da a, b i c mogu biti stranice nedegenerisanog trougla.

Zadatak 2. Dokazati da se proizvoǉna bijekcija f : Z→ Z mo�e predsta-
viti u obliku f = u + v, gde su u, v : Z→ Z bijekcije.

Zadatak 3. Neka je a > 1 prirodan broj. Dokazati da za svaki prirodan
broj N u nizu

(an)n>1, an =

[
an

n

]
,

postoji broj deǉiv sa N .

Zadatak 4. Dokazati da se me�u proizvoǉnih (n+1)2 taqaka koje pripadaju
kvadratu qija je stranica du�ine n (n ∈ N) mogu izabrati tri, tako da trougao
(mogu�e degenerisan) odre�en ǌima ima povrxinu ne ve�u od 1

2
.

Svaki zadatak vredi 7 poena.
Vreme za rad je 5 qasova.


