
Sreda, 15. jul 2009.

1. zadatak Neka je n prirodan broj i neka su a1, . . . , ak (k > 2) me�usobno razliqiti
prirodni brojevi iz skupa {1, . . . , n}, takvi da su brojevi ai(ai+1 − 1) deǉivi sa n za
svako i ∈ {1, . . . , k − 1}. Dokazati da broj ak(a1 − 1) nije deǉiv sa n.

2. zadatak Neka je O centar opisane kru�nice trougla ABC. Neka su P i Q unutra-
xǌe taqke du�i CA i AB, redom. Taqke K, L i M su sredixta du�i BP , CQ i PQ,
redom. Γ je kru�nica koja sadr�i taqke K, L i M .
Prava PQ je tangenta kru�nice Γ. Dokazati da je OP = OQ.

3. zadatak Neka je s1, s2, s3, . . . strogo rastu�i niz prirodnih brojeva, takav da su
slede�a dva ǌegova podniza

ss1 , ss2 , ss3 , . . . i ss1+1, ss2+1, ss3+1, . . .

aritmetiqke progresije. Dokazati da je i niz s1, s2, s3, . . . aritmetiqka progresija.
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Qetvrtak, 16. jul 2009.

4. zadatak U trouglu ABC je AB = AC. Simetrale uglova ^CAB i ^ABC seku
stranice BC i CA u taqkama D i E, redom. Neka je K centar upisane kru�nice
trougla ADC. Neka je ^BEK = 45◦. Odrediti sve mogu�e vrednosti ugla ^CAB.

5. zadatak Odrediti sve funkcije f : N → N (tj. funkcije iz skupa prirodnih
brojeva u skup prirodnih brojeva) takve da, za sve prirodne brojeve a i b, postoji
nedegenerisani trougao qije su stranice du�ina

a, f(b) i f(b + f(a)− 1).

(Trougao je nedegenerisan ako ǌegova temena nisu kolinearne taqke.)

6. zadatak Neka su a1, a2, . . . , an me�usobno razliqiti prirodni brojevi i neka je M
skup koji se sastoji od n− 1 prirodnih brojeva i ne sadr�i broj s = a1 + a2 + . . . + an.
Skakavac treba da napravi n skokova udesno po brojevnoj pravoj, krenuvxi iz taqke
qija je koordinata 0. Pritom, du�ine ǌegovih skokova moraju biti jednake brojevima
a1, a2, . . . , an u nekom redosledu. Dokazati da se taj redosled mo�e izabrati tako da
skakavac nijednom ne skoqi u taqku qija je koordinata iz skupa M .

Language: Serbian Vreme rada: 4 sata i 30 minuta
Svaki zadatak vredi 7 poena

Language: Serbian

Day: 2


