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Zadatak 1.

Na�i sve injektivne funkcije f : R → R takve da za svaki realan broj x i svaki
prirodan broj n va�i �����
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f(x + i + 1)− f(f(x + i))

�
����� < 2016.

Zadatak 2.
Neka je ABCD tetivan qetvorougao u kom va�i AB < CD. ǋegove dijagonale se
seku u taqki F , a prave AD i BC se seku u taqki E. Neka su K i L podno�ja
normala iz taqke F na prave AD i BC, redom, i neka su M , S i T sredixta du�i
EF , CF i DF , redom. Dokazati da druga taqka preseka kru�nica opisanih oko
4MKT i 4MLS le�i na du�i CD.

Zadatak 3.
Na�i sve moniqne polinome f s celobrojnim koeficijentima koji ispuǌavaju
slede�i uslov: postoji prirodan broj N takav da p deli 2 (f(p)!) + 1 za svaki
prost broj p > N za koji je f(p) pozitivno.
Napomena: Polinom nazivamo moniqnim ukoliko je ǌegov vode�i koeficijent jednak
1.

Zadatak 4.
Ravan je podeǉena na jediniqne kvadrate, qime je formirana beskonaqna mre�a.
Svaki jediniqni kvadrat je obojen jednom od 1201 mogu�ih boja, pri qemu nijedan
pravougaonik obima 100 ne sadr�i dva kvadrata iste boje. Pokazati da nijedan
pravougaonik formata 1× 1201 ni 1201× 1 ne sadr�i dva kvadrata iste boje.
Napomena: Podrazumeva se da stranice svih pomenutih pravougaonika le�e na po-
smatranoj mre�i.

Jezik: srpski Vreme za izradu: 4 sata i 30 minuta

Svaki zadatak vredi 10 bodova.


