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. Har je reruBun yerBopoyrao ABCD y kome je AB = AD. Tauke M u N
cy na crpanunama C'D u BC, pexom, tako ga Baxu DM + BN = MN.
JlokazaTu ma meHTap Kpyra onucanor oko Tpoyria AM N npunajga ayKu
AC.

. bpojesu 1117 u 1171 cy mpoctu, a 6pojeBu 1711 u 7111 cy croxkenu
(1711 =29 - 59, 7111 = 13 - 547). okazaru ja ce 3a cBako n > 2 mebhy
OpojeBuMa KOju ce 3alucyjy HoMONy n jeIMHUIA 1 jeHe CeIMUIe HaJIa31
Oap jesan ciozxkeH 6poj.

. Haru cy ysajamMHO TpocTH TPUPOIHU OpOjeBU m W N. Y CBAKOM TOJBY
OeckoHadHe IaxoBCcKe TabJie 3alucal je 10 jejaH peajan Opoj Tako ja
Bazku: 30up OpojeBa y CBAKOM MPABOYTAOHUKY 1M X 1 WU N X 1M jeJTHAK
je mysu. /[lokazarm ga cy Gap jaBa o 3ammcaHux OpojeBa MelycoOHO
JeTHAKM.

. JlokazaTtu HejeTHAKOCTH

1 1 4 7 3n—2< 1
9n — 2 5 8 3In—1 1’

:

PJEIITEIH A

. Ha nponyxerky ayxu C'D npeko D y3vmmmo tauky K tako 1a je DK =

BN. Tpoyrnosu KDA u NBA cy nonynapuu, jep je ZKDA = ZNBA,

KD = BN u DA = AB. Cuujeqn na je KA = NA, KM = DK +

DM = BN+ DM = NM, na cy tpoyriaosu KM A u NM A noxynapuu.
1

Opnatne je ZMAN = §4DAB. Heka cy O, C mpecjedne Tavke JTyKu

AC' ca xpyxuunom onuncanom oko tpoyraa MCN. Kako je ZMCO =
LDCA=/BCA = /ZNCO, nobujamo na je MO = NO. Ocum Tora je

ZMON =180° — ZMCN = 180° — ZDCB = Z/DAB =2/MAN.

U3 oe jennakoctu u MO = NO caujenu ga je O TeHTap OMUCaHe KPYZK-
uure Tpoyriia MAN.



2. Ako je n = 2m napan 6poj Taga je

9.-711...1=6399...9=(80...00)* — 1=
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=80...01-79...9=9-8...89-79...9,
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m—1 m m—1 m
maje711...1=8...89-79...9 caoxken 6poj.

Axko je n = 6m + 5 Tazxa je 36up nudapa cBakor o Tux 6pojeBa jeHaK
6m +5+7 = 6(m + 2), na je cBaku 6poj Jjesbun ca 3 (1 caMuUM TUM
CJIOZKEH).

Ako je n = 6m + 3 Taga je 6poj 711...1 njessus ca 13 (jep cy 7111 u
111111 ngjessuBu ca 13).

Ako je n = 6m+1 Tazna je 6poj 111711 ... 1 ajesbus ca 7 (jep cy 11171111
u 111111 njespusn ca 7).

ITpumjenda. Y crBapu je jokasano jade Tpheme, ja je cioxkeH 6ap
jenam oxm 6pojesa 711...1m 111711...1.

3. Kako cy m u n y3ajamHO npocTu OpOjeBu, TO ce NpH JAujesbeby OpojeBa
m, 2m, 3m, ..., (n—1)m

ca bpojem n mobujajy cem ocrtamu 1, 2,...,n — 1. Ilpema Tome, 3a HEKO
ke {1,2,...,n—1} 6poj km+1 je njespus ca n, na je u 6poj mn—(km+1)
ngjepuB ca n, Tj. mn — 1 = km + In, raje je | mpupoman 6poj.

YBeauMO Ha MIaXOBCKOj TaOJIU IIPABOYIJIN KOOPIUHATHH CUCTEM, TAKO J1a
Cy TavKe ca IUjeJuM KOOpJMHATaMa TjeMeHa Iojba Te Tabse. Kpajapar
ABCD ca tjemennma A(0,0), B(mn,0), C(mn,mn), D(0, mn), Moxe
ce pa3dbuTH HA TPABOYTAOHUKE TUMEH3Hje M X N WIH N X M. 3aTo je
36up OpojeBa Koju cy 3anucanu yuyTtap KBaapara ABCD jennax HyJn.
YBeaumo cibegehe o3Hake

By(mn —1,0), By(km,0), Ci(mn — 1,mn), Cy(km,mn).

Tana ce caku ox npapoyraoanka AByCyD u By B1C1Cy Moxke pas3ouru
Ha MPaBOyTaOHUKE JUMEH3Hje 1M XN Wik nXm. 3aro je 30up cBuxX OpojeBa
KOju Cy 3amucaHu ynyTtap npaBoyraoumka ABi;CiD jennak Hysm, a TO
Jlabe 3HAYH J1a je 30up OpojeBa KOju Cy 3alUCAHU YHYTAp IPaBOyTaOHHKA
B1BC(C jenmnax nynu. AHAJOTHO JOKA3yjeMO Ja HCTO CBOJCTBO WMa U
npaoyraouuk F'EFEF|, riaje je

F(mn,1), Fiy(mn—1,1), E(mn,mn+ 1), Ey(mn —1,mn +1).

[Ipema tome, y nosbuma BFFy1 By u CEFE,C 3anucan je uctu 6poj.



4. JlokaxkuMo mpBO JaujeBy HejempHakocT. (HaA ce Jlako JIOKa3yje MaTeM-
ATUIKOM WHIYKITHJOM.
3a n = 1 Baxku jennakoct 1/2 = 1/2. U3 mpernocraske Ja JinjeBa He-
JEJIHAKOCT BazkKu 3a M, JIOBOJHHO je joln joka3ar Jia 3a cBako n € N
BazKH
2/n < 3n+1
29n+1 " 3n+2

OBa HejeTHAKOCT BaxKH, jep je HAKOH KyOWpama U cpehuBarba eKBHBa-
ageatrHa ca 0 < 2n + 1.

Jla 6ucmo jloka3ajin JecHy HejeIHaKoCT, JoKa3zaheMo MaTeMaTudKOM MH-
MYKITHJOM jady HejeTHAKOCT

1 47 3n—2< 1
2 5 8 3In—1~" Jn+1

Ba n = 1 Baxku jegnakoct 1/2 = 1/2. 13 npermocraBke 1a 0Ba Hejeji-
HAKOCT BazKH 3a 71, JOBOJHHO je JOII JIOKA3aTH Jia 3a cBako n € N Baxkn

3nt+1 _ VT +1
3n+27 Yin+8

[Tocsbe itba HEjeIHAKOCT BazKh, jep je HaKOH KyOupama u cpehuBarmba ek-
uBasienTHa ca 0 < 27n? + 13n. O




