24. PEIIYB/IMYKO TAKMUWYEIBE 3 MATEMATUKE
YUYEHUNKA CPEIIBNX HIKOJIA PEIIVBJ/IMKE CPIICKE

Bama Jlyka, 22. anpuir 2017.

3AJTAIIN
ITPBI PA3PE/]
2a27

7h22
BEroBoM OpOjHoILy J10/a MPUpOoAaH Opoj n, a OJi UMEHHOIA Ce OJly3Me HCTH Taj

1. /lat je paziaomak raje cy a u b mudpe 3a koje je b —a = 2. Axo ce

O6poj n, nobujenn pasjaomak he 6uTH jeanakx 5 Hahu n.

2. Jar je tpoyrao ABC u tauke K u N nHa crpanunama AB u AC, pemom, Takse
na je KB = KN. Hexka je R cpeanmre nyka AB xoju He cagpxku tauky C.
[IpaBa koja cagpzxku Tauky R un nopmasna je na AB cujede ayk BN y tauku D.
Hokazatu na tauke A, K, D, N npunanajy jeaHoj KpyKHHUIIH.

3. Jlara je Tabia m X n u tpu Ooje. 2Kesmmo jga 000juMo CBaKy AyK JI00HjeHe
MpezKe €a jeJIHOM O Te Tpu 00je TAKO Ja CBAKM jeJIMHUYHU KBAJPaT UMa, JBUje
crpanuiie obojere jeaHoMm 060joM U JBHje CcTpaHuIle 0b60jeHe HEKOM JpyromM 60joM.
Koauko nma TakBux 60jema’

4. Heka cy a, b, c nosurusuu 6pojesu Taksu ja je abc < 1. Jlokazaru ja je

1 1 1 6
o>l ——.
a b ¢ at+b+c

JAPYI'U PABPEL
1. JloxkasaTu ma 3a OpOM3BOJbHE peajiHe mapaMerpe a, b U ¢ pa3JIuauTe o1 Hyse dap
jeana oJ jeifHaunHa
ar? +2bx4+¢c¢=0, br’4+2cx4+a=0 u cx’+2ax+b=0
nMa peajiHe KopHujeHe.
2. Jar je omrpoyrsim Tpoyrao ABC. Heka je D momnoxje Bucune n3 tjemena C
na crpanuny AB. llpernocrasumo ga je AD = 3 BD. Heka cy M u N pejnom

cpenumnta crpannna AB u AC. Heka je P tauka takBa 1a je NP = NC nu

CP = CB, upu uemy B u P nexe ca pasjmantux crpata npape AC. Jlokazaru
naje ZAPM = ZPBA.



2_|_y2

r+y

= 2017.

. Hahu cBe napose npuponnux 6pojesa (z,y), © > y, 3a Koje BaxKu

. Cerment S nmyxwune 50 je MOKPUBEH Ca HEKOJIMKO CerMeHaTa JTyKuHe 1, 01 KOjux
je cBaku cajpKan y S. AKo OWI0 KOju O/ THX jeIMHUYHUX CErMEHATa YKJIOHUMO
onma S Bume #Hehe 6uTn normyHo nokpusen. Hahm makcuMmasran 6poj je TMHUIHIX
cerMeHarTa KOju 3a/10B0JbaBajy OBE yCJIOBE.

TPERUN PA3PE/]

. Y jemnakokpaku tpamne3 ABCD ymnucana je kpyxkuuma ca meatpom O Koja
nomupyje kpakose BC' u AD tpanesa peaom y tTaukama M u N.
1 n 2
AB  CD MN’
(b) Ako cy Tauke A, O, M konauHeapHe, OJPeJIUTH YIJIOBE TOI TPAIe3a.

(a) Hokazaru na je

. Jejumnnanu kBaJsipaTu Tadse n X n, n > 2, obojeHu cy 1pHOM uau Oujesiom 6ojom
TAKO JIa CBAKH IPHU KBajapaT nma 6ap Tpu 6ujena cycjema (cycjen je jeuHuaHHI
KBaJIpaT ca 3ajeHnIKoM cTpanuiioM). Koumkn je Hajsehu 6poj nprux jeuHud-
HIUX KBajpara’?

. Jato je 2000 Terosa ca Macama oj 13,23 3%, ...,2000° rpama. Jlokazaru 1a
ce OHU MOry pas3buTu y JiBuje I'pyle ca IoJjje/IHaKIM MacaMa U Ca I0/1jeIHaKIM
opojem Terosa (mo 1000).

. Onpeaurn najsehy koncrauty C' Tako ja HejeHAKOCT
(ffl + X9+ - +ZL’6)2 2 C- (ZL’l(l’Q +ZE3) + JIQ(ZL’g + 1’4) + - +ZE6(J}1 +[E2))

BayKu 3a CBe peaJjiHe OpojeBe Ty, Ta, . .., Tg.

Ba mobujeno C' onpeauTn ¢Be Ty, Ta,...,Ts 38 KOje & JOCTHKE jeTHAKOCT.
YETBPTU PA3PEI

. Heka je H opromentap omrpoyriaor tpoyria ABC. Ha ayxwuma HB uw HC
n3abpane cy penom tadke K un L tako ga je ZAKC =90° = ZALB. J/loka3zaru
ma je AK = AL.

. Ucrn kao 3ajarak 2 3a rpehu paspe.

. Ucrn xao 3agaraxk 3 3a Tpehu paspe.



4. JloxazaTn HejeIHaKOCTH

13 (PN S U S 1
72 2n4+1)2 =B 3P nd 24 2n+1)2°

PJEIIEIBA
IIPBU PA3PE/]

1. Odzosop: n = 2017. [laTu ycsioB je eBUBaJeHTaH pPeJiOM ca cibefennm jeaHadn-

HaMa 2427 4 A
a n

Bn +4n = 4 - (7072 + 100b) — 5 - (2027 + 100a).

Bamjemyjyhu y nocpeamoj jeanakoctun b = a + 2 caujean aa je
(1) 9n = 18753 — 100a.
Omnasze mobujamo ma 9 | 18753 — 100a, a Kako je

18753 — 100a = 18756 — 99a — (a + 3)

n Kako cy opojesu 18756 n 99a ajespwsm ca 9, caumjeau ja je 6poj a + 3 jajesbun
ca 9. Kaxko je a nmudpa, oBo Baxku camo 3a a = 6. [ame, 3a a = 6 ce (1) cBoau
Ha 9n = 18153, ogakje mobujamo na je n = 2017.

2. Ouwnrnenno je mpaBa RD cumerpana crpanune AB. OpaBue 3ak/bydyjeMo Ia
Baxku AD = BD, tj. ZABD = ZBAD. Taxobe, u3z yciosa KB = KN umamo
ma je /KBN = /ZKNB. Cana je /ZKAD = /BAD = /ABD = /KBN =
/KNB = /ZKND, na kako ce Tauke A u B Ha/ma3e y HCTOj MOJIYPABHH Y OJHOCY
Ha npaBy KD, tauke A, K, D, N npumnaaajy jeIHOj KpYzKHIIH.

3. lopma cTpanuna jeJMHAIHOT KBAJAPaTa Y TOPILEM JIHjEBOM YIJIY MOKe ce 000-
juTH Ha 3 HAYMHA. 3aTHM, KIMAMO 3 HAYMHA 34 W300p JApyre CTPAHHIE HCTOD TOT
KBa/ipaTa Koja uMa ucty 60jy kao Beh obojena crpanuia. [Ipeocrase gBuje crpan-
MIle OBOT KBaJipaTa Mopajy outn obojeHe nctom 60joM, a 3a oBy 60jy mMamo JBuje
MoryhHOCTH. 3aK/bydyjeMo Ja jeIHHNIHN KBaIPAT ¥ TOPHEM JINjeBOM YTy MOKe
outu obojeH Ha 3-3-2 = 18 naunHa. [lasbe, 60jUMO jeIMHUYHE KBaJIpaTe y ITPBOM
pejy caujeBa najiecno. IIpu Tome je cBaku 1yt JijeBa cTpaHuiia Ksajpara seh
obojena. Mmamo 3 mauumna ja ogabepeMo CTPAHUILY jeJIMHUTIHOT KBaJpaTa Koja
he 6utu obojeHa mcToM HOjOM Kao M HETrOBa JIMjeBa CTpaHHUIA. 3a 00jerme mpe-
ocrajie JBuje cTpanuie umamo japuje moryhinocru (60je). IIpema tome, umamo 6
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HaYnHA 3a 00jerbe CBAKOT O OBUX KBaJpara. HacTaB/baMo CJIMYHO ca 00jemeM
pBe KOJIOHEe. DBojumo jeiuHuYHe KBaJjpare 0/103r0 HAJI0JIe U 3a CBAKH O] HbUX
nmamo 6 HaumHa Hojersa.

Cana 6ojumo kBagpare y pegoBuma 2, 3, ..., m uy KojoHama 2, 3, ...,n. bojumo
WX CJIMjeBa HAJIeCHO W 070310 Hato/1e. Ko 6ojera cBaKor HOBOT KBajpara oH Beh
nMa 000jeHe JBHje CTPpAHUIE: TOPHY U JHjeBy. AKO Cy OBe CTpaHUIlE PA3IHIATHX
0oja, oHga cy u 6oje mpeocrtaJse aBuje crpanuie Beh onpehene, u mocroje 2 HaunHa
3a IBUXOBO Oojerbe. A ako JBuje crpaHmie Koje cy Beh obojere mmajy ucry 00jy,
OHJIa M OCTaJjie JBHje cTpaHuie uMajy ucty 6ojy. Ta Goja ce moxke mzadbparu
Ha JiBa HaumMHa. [[pema ToMe, 3a CBaKW OJI OBUX KBaJpaTa TOCTOje jBa Moryha
HavyuHaA 0Ojerba.

Jaxse, uma 18- 6™~ 1. 71 . 20m=D(n=1) — gmn . 3min papppx Gojerba.

. 3aluIImMO ATy HejeTHAKOCT Y 00Ky

1 1 1
(—+—+—) (a+b+c)>a+b+c+6.
a b c

Ha ocnoBy nejeanakocTu u3Mel)y apuTMETHYKe U T€OMETPHUjCKe CPeIuHe je

3

- >3 u a-+b+c>3Vabe.
abc

1
S+ -2
C

30or Tora je

1 /1 1
§<_+_+E> (a+b+c)>a+b+c

2/1 1 1 2
—(—+—+—)m+b+®2§ °_ Yabe =6,

a b ¢ v abc

CabupameM TOC/heIbe JIBHje HejeIHAKOCTH T00MjaMo 1aTy HejeIHaKOCT.
APYTU PA3PE/L

. IIpeTmocTaBuMo 1a HEUjeIHA O TPH JaTe jeHadnHe HeMa peasHe Kopujene. Tama
je b2 < ac, ¢ < abn a? < be, ogakae cabupameM 100HjaMo 13 je

a’ + b+ % < ab+ ac + be.

Kako je oBa nejesnaxocr eksusajentna ca (a — b)? + (a — ¢)* + (b — ¢)? < 0,
JIOOMJTH CMO KOHTPAIUKITU]Y.



2. Kako je N cpenumre crpanune AC 1o je NC = NA. Ilo nmpernocrasnu je
NP = NC, mrro 3uaun ga je ZAPC nepudepujcku yrao nas npeanukom AC,
na je ZAPC = 90°. Ilomro je AD = 3BD u M cpenumire ayxu AB 1o je
MD = BD. Ocum tora je ZCDB = 90° = ZCDM, na cy tpoyriaosu CDB u
CDM nonynapuu, onakje caujean jga je CB = CM.

[To mpernocraBuu je CP = C'B, na je C' neHrap KpyzXKHHUIE KOja MPOJa3d KpPO3
tauke P, M u B. Kako je ZAPC = 90° 10 je AP tanrenTa oBe Kpy:KHHUIE. 300T
tora je ZAPM = /PBM = /PBA.

3. Jemmaumna 2% + y* = 2017(z + y) je eKBUBAJEHTHA Ca jeHATMHAMA
v+ —2017(z +y) =0, 227 +2y* —2-2017(x +y) =0,

(x—y)*+ (x+y)*—2-2017(x +y) =0,
(z —y)* + (x +y —2017)* = 2017°.

Ako je z+y < 2017 onza je 2017(z+y) > (x+y)? > 2+ y* na para jennaumna
HeMa pjemema. Jlakme, x + y > 2017 nma xopucrehn dopmyny 3a [lutaropumne
Tpojke a00MjaMo Jia 1OCTOje MPUPOAHA OPOjeBU M U N, M > N, TaKBU Jia je

r—y=2mn, x+y—2017=m?—-n? 2017 =m?+n?

i

r—y=m>—n? x+y—2017=2mn, 2017 =m?>+n’

Kaxo je 2017 mpoct 6poj obamka 4k + 1 jeamaunna m? + y? = 2017 uma jeaun-
crBeHo pjemierse. To je map (m,n) = (44,9). Jlame mobujamo cucreme JTMHEAPHUX
jeTHAIMHA,

r—y=792, x+4+y—2017=1855,

r—y=1855, x+y—2017="792,

qnja cy pjemema (x,y) = (2332,1540) u (x,y) = (2332,477). To cy yjeano u
jeTuHA pjelema JTaTe jeTHATIHE.

4. Heka cy Sy, Ss,... cermenTn aykuHe 1 KOju MOKPUBAjy CEIMEHT S TJI€AHO CJIU-
jesa magecrno. Jlokazahemo majupuje ma cy 6miao koja jaBa cermeHTa Si U Skio
MUCjyHKTHA. AKO OU HEKa /iBa cerMeHTa Si U Sy o UMAJIA 3aje/IHUIKY TAYKy OH/IA
Ou BHUXOBa YHHja OMO CETMeHT KOju caapKu cerMeHT Si.1. Tama 6ucmo cermeHT
Sk+1 MOTTIH M30AIUTH a cerMeHT S Ou OMO MOKPUBEH OCTATUM CerMEHTHMA, TITO
jé KOHTpaIUKIHja ca yCJIOBOM 3aiarka. Ilomro je ayzKmHa cerMeHnTa S jeaHaka,
50, To 3HaUM ma cermMenara S;, KAKO €A HEMAPHWM TAKO M €A MAPHUM WHIEKCHMA,
moHAa0c00, MozKe OuTwm HajBuie 49, Tj. MoykeMO MMaTH Hajpuire 98 cermeHara
nyyKuHe 1 Koju MOKpuBajy S.

Ha npumjepy hemo nmokazatu jia ce taj Mmakcumasan 0poj moxke u nocruhu. Iloc-
matpajmo cerment [ = [0,50] Ha 6pojeBHOj MpaBoj. YOUYUMO HA OBOM CEIMEHTY

5



1 49
tauke M; Koje nmajy OpojeBHE BpHjeIHOCTH 3 +(@—-1)- 97 1 =1,2,...,98.
Heka cy S; cermentn nyxkuue 1 gdmja cy cpeammra tauake M;, ¢ = 1,2,...,98.

Kaxo je M;M; o = 98/97, (1 < i < 96), cermentu S; u S;yo Cy Pa3ABOjeHH Iy K-
HOM 1/97, KOjy TOKpUBa caMoO cerMeHT S;1, IITO 3HAYHU JIa He MOYKEMO YKIOHUTH
HUjedaH on cerMenara S;, ¢ = 1,2,...,98, jep 6u S BUCTA0 HEIOKPHUBEH.

TPETLU PA3PE/]

. Heka je r mosrympeyHWK Kpy:KHWIlE yIHUcaHe Y JaTWU Tpamne3 W Heka ¢y K m L
peroM cpeaumita meropux ocHouna AB u CD. Heka je P = KLN MN n
LBAO = ¢, 1j. LBAD = 2¢p. Tlocmarpajmo gersopoyrao OLDN. Oun uma
npase yrioee y Tjemenuma L mw N, a kako je ZNDL = ZADC = 180° — ¢,
crujesn a je ZNOL = 2¢. lpasoyriu tpoyrsosu OLD u ON D cy nojyiapuu,
na je ZDOL = .

(a) Cama u3 nmpasoyraux tpoyraosa AKO, OLD uw OPN no6ujamo
AK =rctgyp, DL=rtgp, NP =rsin2p,

ma je
AB =2rctgyp, C=2rtgy, MN =2rsin2ep.

Opnasae camjenn ja je
MN n MN  2rsin2yp n 2rsin 2¢
AB CD  2rctgy 2rtg @

= 2sin® p + 2cos® p = 2,

ITO je n Tpebajo J0Ka3aTH.

(b) Ako cy Tauke A, O, M xosuneapue, onja cy yriaosu LZAOK u ZMOL yu-
akpcun, na je ZAOK u ZMOL. Kako je ZAOK = 90° — 2p = ZMOL = 2¢p,
caujenn ja je 90°—2¢p = 2p, 1j. ¢ = 30°. [lakjie, ormTpu yrao Tor je JHAKOKPaKOT
Tpame3a je 60°, a Tynu yrao je 120°.

. Youumo HajupHje /1a Cy jeIMHUYHU KBaIpaTu y yryiosuMa Tabje obojenu Oujesiom
Gojom (jep mmajy camo nBa cycjena). Takobe, y Bpcrama (KoJOHaMa) Koje ce
HaJja3e y3 upuile tabJie, He MOT'Y OUTH JIBa CycjejiHa jeIMHHIHA KBaJApaTa 0bojeHa
1pHoM 60joM, jep He OM MOIJIM UMATH TPH cycjejHa Oujena jeIMHIIHA KBaIpaTa.
[IpumujeTuMo Jia U3 UCTOr Pa3Jjora y CBAKOM KBaJipary 2 X 2 MOXKEMO UMaTH
HajBUIIe JIBA TPHA jJeINHUYHA KBaIPATA.

Axo je n memapan 6poj, nogujesumo tabuay y 4 amjesa: ksaapar (n—1) X (n—1)
KOJU CaJPKH CBE jeJIMHUYHE KBaJApare y UpBux n— 1 Bpcra u n—1 kosouna (e an
OJ1 JIHA Ka BPXY), npaBoyraoHuk (n— 1) x 1 y3 mecuy usuity tabse, IpaBOyraoHuK
1 X (n—1) y3 ropwy uBuIily Tabje U jeAHHUIHA KBAJIPAT ¥ TOPHEM JIECHOM yTIIy
tabie. Ako xkBaapar (n — 1) X (n — 1) usaujenumo Ha KBagpare 2 X 2 (KOjux
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nva (n — 1)2/4), jacwo je ma hemo y memy nmarn Hajsume (n — 1)%/2 npnux
kBajpara. Taxobe, y npasoyraonumuma 1 X (n—1) u (n — 1) X 1 mozkemo umaru
najumre (n — 1)/2 npuux KBaJpara, a MOIITO je TOPEHH JeCHH KBajapar Oujese
60je, MakcuMaJaH Opoj IPHUX KBajpaTa je

(n—1)2+n—1 n—1 n*-1
2 2 2 2

OBaj MakcuMyM ce MoxKe noctuhn ako Tabay 060juMO ,,ITaXOBCKHA HO-0Hjes10
99 )
ca 6I/IjeJII/IM je,ZLI/IHI/I‘IHI/IM KBaJdpaTuMa y YIVIOBHUMa.

Ako je n mapan 6poj, noaujeaumo tabuay y 9 aujenosa: keajgpar (n—2) X (n—2)
y cpenunu tabie, 4 npapoyraonuka (n — 2) X 1 wiu 1 X (n — 2) y3 uBuie tabie
u 4 jenuHuuHa KBajpara y yrjuoBuMma rtabse. Axo kBajgpar (n — 2) x (n — 2)
W3/IMjeITMMO Ha KBaJIpaTe 2 X 2, a MpaBOyTaOHUKEe HA Mamkbe MpaBoyraoHuke 1 X 2
wim 2 X 1, MOKeMO UMaTH MaKCUMAaJIHO

(n —2)? n—2 n?>—4

4. =
2 * 2 2

IIPHAX KBaJpaTa.

OBaj MakcuMyM ce MozKe jocTuhu ako Tabyry n X n 060juUMO Ha IMAXOBCKH HAYHH,

a OHJIA JIBa IIPHA KBaJIpaTa Koja ce HaJla3e y yIIoBuUMa TabJie mpebojuMo v 6ujelio,

n?—4
2

Te UMaMO TabJIy KOja 3aI0BOJbaBa YCJIOBE 33JIaTKa H KOja NUMa CHn 2=
IPHUX I10JHA.

. Kaxo je 2000 = 16 - 125 moBo/bHO je JTOKa3aTH Ja 3a CBaKWX 16 y3acTOMHUX
npupojHux OpojeBa mOCTOju TakKBO paszbujame. mamo 1a je

(B+1)2+(k+4)° — (k+2) = (k+3)° = (k+4)° — (k+3)> = (k+2)* = (k+1)*) =

= (k+4)°+(k+4)(k+3)+(k+3)° = (k+2)*— (k+2)(k+1)— (k+1)* = 12k +30,

(1) (k+1°+ (k+4)° = (k+2)°+ (k+3)* + 12k + 30.

Axo y (1) ymjecto k craBumo k + 4 nobujamo na je

(2) (k+6)°+(k+7)3+12(k+4)+30 = (k+5)° + (k+8)*.
Cabupamem (1) u (2) mobujamo

(3) (k4+1)*+(k+4)*4+(k+6)3+(k+T7)3+48 = (k+2)*+(k+3)*+(k+5)+(k+8)3.
Ako y (3) ymjecro k craBumo k + 8 gobujamo na je
§2L10)3+(k:+11)3+(k:+13)3+(/<;+16)3 = (k4+9)°+(k+12)%+(k+14)*+(k+15)>+48.
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Cabupamem (3) u (4) mobujamo 1a je
(k+1°+ (k+4)° + (k+6)° + (k+7)°+ (k+10)*+ (k+11)*+ (k+13)*+ (k+ 16)* =
= (k+2)°+ (k+3)° + (k+5)>+ (k+8)* + (k+9)* + (k+12)* + (k+14)* + (k+15),
IITO je u TpedaJjo JI0Ka3aTH.

4. TlpumujeTumMo Ja ce W3pas3 Ha JEeCHOj CTPAHU JaTe HejeIHAKOCTH
T1To+ X123+ XXz + LoLy + T3X4 + X3x5 + LaZTs + Tale + T5Xe + L1T5 + T1T6 + Ta2Xe
MOYKe 3aIUCaTh y OOJIUKY

(21 + 24) (22 + 25) + (22 + 25) (23 + 26) + (T3 + T6) (21 + T4).

Kopucrehu cmjeny X = x1 + 24, Y = 290 + 25 u Z = 13 + 16, JJaTa HejeJHAKOCT
mocTaje
(X+Y+2)?2>C- (XY +YZ+ZX),

raje cy X, Y u Z upousBo/bHU peasiHu OpojeBH.
Ba X =Y =7 =1wumamo ga je 9 > 3C, 1j. C' < 3.
JokaxkmMo cajia 1a Heje THaKOCT
(X+Y +2)?*>3(XY +YZ+ZX),
BasKM 3a Mpou3BoJbHe peasne OpojeBe X, Y u Z. Kako je oBa Heje JHAKOCT €KBHU-

sasenrna ca (X —Y)?+ (Y — Z)?> 4+ (Z — X)? > 0, ona ounro axu. [Ipu Tome,
jeHaKocT BaXkKn camo ako je X =Y =7, 1j. x1 + x4 = 2o + x5 = 3 + .

YETBPTU PA3SPE/]

1. O3naunMmo ca P u () TOIHOXK]a BUCHHA COYIITeHUX U3 TjeMeHa C' peJIoM Ha CTPaH-
une AC' u AB. Taza umamo cibegehe mapoBe CJIMIHUX TPOYTJIOBA

AAKC ~ AAPK, AABP ~ AACQ, AALB ~ AAQL,

jep €y CBE OBH TPOYIJIOBH IPABOYIJIM W TPOYIJIOBU y HUCTOM IApy MMajy 3aje/-
Huuakn omrpu yrao. Caujean na je

AK? = AP - AC = AQ - AB = AL?, tj. AK = AL

2. Hcru xao 3agatak 2 3a Tpehu paspen.



. Ucru xao 3amarak 3 3a Tpehu pazpes.

. JlujeBy HejemHAKOCT JOKa3yjeMO MATeMAaTHYKOM WHIYVKIUJOM. 3a n = 2 BaxKu

je/THaKOCT T I R Heka je n > 2. IIpernoctaBuMO J1a Heje JHAKOCT BazKh
3an—1, Tj. maje
(1) 13 1 < 1 N 1 P 1

72 2n%2 7 23 33 (n—1)%

JloBOJBHO je joI J0Ka3aTH Jia 38 CBAKU IPUPOJAH OPOj N BarxKu

@) 1 1 < 1
2n2  2(n+1)2 = n¥’

jep cabupamem (1) u (2) gobmjamo 1a JujeBa HejeTHAKOCT BAXKU 34 1.
A mejepnaxoct (2) Bazku momro je exkpupasienTHa ca n(n+ 1)2 —n3 < 2(n+1)2,
17j. 0 < 3n+ 2.

3a 710Ka3 JlecHe HejeTHAKOCTH TPOIHjeHUMO OIIITH UIaH =R Nmamo 3a k > 2

it 1 N S S S
BB —k kk—0(k+1) 26\k—1 k+1)

1 I 11 11 1
S 2\k(k-1) k(k+1)) 2\k-1 k k k+1)’

Tj.

3 3 3 3 _

23 3 28 = \k—1 k+1
1 LSS S SN S 1 _5 1
S22 2\2 3 n n+l) 24 2n(n+1) 24 2(n+1)2

ITpumjeab6a. Mu cMo y cTBapH JT0Ka3aJad jady HejeTHAKOCT

1+1+ +1<5 1
23 33 n® 24 2n(n+1)’

Koja ce Takobhe JJaKO JI0Ka3yje MaTeMaTHIKOM HHIYKIHjOM.

3adamxe npunpemunu: Budan losedapuvya u Mapro Humuh.



